A szamtani sorozat 0sszegképlete

Tétel: A szamtani sorozat els6 n elemének Gsszege:

ai+a
S — 1 n .
n 2
Bizonyitas:

A szamtani sorozat els6 n tagjanak 6sszegét (Sn) Gauss mddszerével fogjuk
belatni.

Irjuk fel az els6 n tag 6sszegét tagonként, majd még egyszer, forditott
sorrendben is:

Sp=a,ta,+az++a,_,+a,_1+a,
Sp=ap,ta,_1t+ta,_,+--+az+a,+a,.

Adjuk 6ssze a kapott két egyenlet jobb és baloldalat. igy n darab kéttagu
kifejezésbdl allo kifejezést kapunk a jobb oldalon:

2 Sn = ((11 + an) + (az + an—l) + ot (an—z + a3) + (an—l + az) +
+(a, + ay).
Itt minden zardjelben szerepl§ kozbiils6 tagot fel tudunk irni a,, és

a, segitségével:

a,+a,_,=a,+d+a,—d=a; +a,
a;+a, ,=a,+2d+a,—2d =a; +a,
és igy tovabb.

Tehat az 6sszegben n-szer szerepel az (a; + a,,) tag, és a d nem szerepel. igy:
2:S,=n-(a; +a,).

Ezt az egyenletet kettbvel elosztva, az allitashoz jutunk:

a, +a
SnzT".

® [Ezzel a bizonyitas kész.



